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                                                    Κ Δ Φ Α Λ Α Η Ο   1
ν
  

 

                                                    

 

 

                                         Έιιελεο Μαζεκαηηθνί 

      

 

                              Θαιήο ν Μηιήζηνο  7
νο

 –6
νο

  π.Υ. 

                              Ππζαγόξαο ν ΢άκηνο  6
νο

 –5
νο

  π.Υ. 

                              Ζξάθιεηηνο  6
νο

 –5
νο

 π.Υ. 

                              Ηππνθξάηεο ν Υίνο   5
νο

 π.Υ. 

                              Εήλσλ ν Διεάηεο  5
νο

  π.Υ. 

                              Γεκόθξηηνο από ηα Άβδπξα 5
νο

 π.Υ. 

                              Πιάησλ ν Αζελαίνο   5
νο

 π.Υ. 

                              Μέηησλ   5
νο

 π.Υ. 

                              …………………………………….. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



    Δ Ρ Ω Σ Ζ ΢ Δ Η ΢  Θ Δ Ω Ρ Η Α ΢    
 

1. Πνηα ηζόηεηα ιέγεηαη εμίζσζε ; 

2. Τη είλαη ε επίιπζε κηαο εμίζσζεο ; 

3. Τη ιέκε ιύζε  ή  ξίδα κηαο εμίζσζεο ; 

4. Πόηε κηα εμίζσζε ιέγεηαη αδύλαηε ; 

5. Πόηε κηα εμίζσζε ιέγεηαη αόξηζηε ή ηαπηόηεηα ; 

6. Πνηεο είλαη νη εξγαζίεο επίιπζεο κηαο εμίζσζεο ; 

7. Τη είλαη ε ζπλαιήζεπζε  δπν αληζώζεσλ ; 

8. Να ζπκπιεξώζεηε ηηο παξαθάησ καζεκαηηθέο πξνηάζεηο: 

α)  Αλ θαη ζηα δύν κέιε κηαο αληζόηεηαο πξνζζέζνπκε ή  

…………………  ηνλ ίδην αξηζκό , βξίζθνπκε αληζόηεηα  κε 

……………….  θνξά . 

β)  Αλ θαη ηα δπν κέιε κηαο αληζόηεηαο ηα πνιιαπιαζηάζνπκε  ή ηα 

δηαηξέζνπκε κε ηνλ ίδην …………… αξηζκό , βξίζθνπκε αληζόηεηα  κε  

……………….  θνξά . 

γ)  Αλ έλαλ όξν κηαο εμίζσζεο ηνλ κεηαθέξνπκε από ην έλα κέινο ζην 

άιιν ηόηε  ………………… ην πξόζεκό ηνπ . 

 

    

    Α ΢ Κ Ζ ΢ Δ Η ΢ – Π Ρ Ο Β Λ Ζ Μ Α Σ Α 
 

1. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : 

α)  3(5 – 2x) – 2(3x + 5) = 11        β)  x – 2[4 – (2x – 3)] = 1 

γ)   2 – 3(x + 2) = x – (10 – 2x)     δ)   3x – (2 – x) = 4(x – 3) 

2. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : 
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 3.   Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : 
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 4.   Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : 
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 5.   Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : 

         α)   







 1

14
10

7

5 xx
     

         β)     0445135
2

7
563

2

1

















 x
x

x  

         γ)   0
8

1

2

43

8

76

4

1

















 xxx
 

  6.   Γηα πνηα ηηκή ηνπ  κ , ε εμίζσζε   

         2(x + κ) – 3(2x – κ+ 1)= xκ,  έρεη ιύζε ηελ  x = - 3 ;    

  7.   Να βξείηε ηηο δηαζηάζεηο ελόο νξζνγσλίνπ πνπ ε κηα  

 δηάζηαζή ηνπ είλαη ηξηπιάζηα ηεο άιιεο  θαη έρεη  

 πεξίκεηξν 96 m. 

  8.   Να βξείηε ηξεηο δηαδνρηθνύο αξηζκνύο πνπ έρνπλ   

 άζξνηζκα  1254 . 

  9.   Γηα κηα ζπζθεπή  Τ.V. πιεξώζακε  κε  Φ.Π.Α. 9% ,  

 436 € . Πνηα ήηαλ ε αμία ηεο  Τ.V. ; 

10.   Οη δηαζηάζεηο ελόο νξζνγσλίνπ δηαθέξνπλ θαηά  6 m. 

  Να  βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ , αλ ε πεξίκεηξόο ηνπ είλαη   

  108 m.  

11.   Γπν αξηζκνί έρνπλ άζξνηζκα  205 . Να βξείηε ηνπο  

  αξηζκνύο  αλ μέξεηε όηη , ν κεγαιύηεξνο δηαηξνύκελνο  

  κε ηνλ  κηθξόηεξν δίλεη πειίθν  3  θαη ππόινηπν  25 . 

 12.   Να βξείηε ηηο γσλίεο ελόο ηξηγώλνπ  ΑΒΓ , όηαλ  

  μέξνπκε όηη  ε γσλία  Α  είλαη κηθξόηεξε ηεο  Β θαηά 

  20
ν
  θαη  κεγαιύηεξε ηεο  Γ  θαηά  50

ν
 . 

 13.   Μηα ρσξηθή ζθόπεπε λα πνπιήζεη όζα απγά είρε  

   πξνο  20 ιεπηά ην θαζέλα. Δπεηδή όκσο έζπαζαλ  7  

   απγά , πνύιεζε  ηα ππόινηπα πξνο  25 ιεπηά ην 

   θαζέλα θαη δελ δεκηώζεθε. Πόζα απγά είρε αξρηθά ; 

 14.   Σ’ έλα ηξαπέδην ε κηα ηνπ βάζε είλαη δηπιάζηα ηεο  

  άιιεο . Αλ ην ύςνο ηνπ είλαη  8 cm θαη ην εκβαδόλ 

  ηνπ  72 cm
2
 , λα  ππνινγίζεηε ηηο βάζεηο ηνπ . 

 15.   Τξεηο ηερλίηεο κνηξάζζεθαλ  350 € σο εμήο : ν  

  δεύηεξνο  πήξε 30 €  ιηγόηεξα  από  ηνλ πξώην θαη   

  40 €  πεξηζζόηεξα  από ηνλ ηξίην. Πόζν πήξε ν   

  θαζέλαο ; 

 16.   Να βξείηε δπν παξαπιεξσκαηηθέο γσλίεο πνπ  ε κηα  

  λα είλαη  ηα  5/4 ηεο άιιεο . 

 17.   Να βξεζνύλ δπν αξηζκνί αλ μέξνπκε όηη έρνπλ  

  άζξνηζκα  85 θαη  ν έλαο είλαη ηεηξαπιάζηνο ηνπ                                  

    άιινπ . 

   18.   Τν καζεηηθό εηζηηήξην ζηα ζέαηξα έρεη έθπησζε   

     25% ηνπ θαλνληθνύ. Γπν γνλείο καδί κε ην παηδί ηνπο  

     πνπ είλαη  καζεηήο πιήξσζαλ ζπλνιηθά  55 € .  
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     Πόζν έθαλε ην εηζηηήξην ;  

   19.   Γπν εληόο θαη επί η’ απηά γσλίεο , δπν παξαιιήισλ  

     επζεηώλ  ηεκλνκέλσλ από κηα ηξίηε επζεία ,  

     δηαθέξνπλ θαηά  20
ν
 . Να  βξείηε ηηο γσλίεο .  

20.     Ζ απόζηαζε  Αζήλα – Λάξηζα είλαη πεξίπνπ  360 km. Σηηο  9 π.κ. 

μεθίλεζαλ από ηηο δύν πόιεηο δύν απηνθίλεηα κε  κέζεο ηαρύηεηεο                                                                   

απηό από ηελ Αζήλα  100 km/h  θαη ην άιιν από ηελ Λάξηζα  80 km/h . 

Να βξείηε ζε πόζε ώξα ζα  ζπλαληεζνύλ θαη ζε πνηα απόζηαζε από 

ηελ  Αζήλα ;                                                   

   21.    Σε ηζνζθειέο ηξίγσλν ε γσλία ηεο θνξπθήο είλαη ην κηζό  

           ησλ  γσληώλ ηεο βάζεο . Να βξείηε ηηο γσλίεο ηνπ .  

   22.   Έλαο παηέξαο είλαη  37 εηώλ θαη ε θόξε ηνπ  12εηώλ.  

           Μεηά από  πόζα ρξόληα ε ειηθία  ηνπ παηέξα ζα είλαη  

           δηπιάζηα ηεο ειηθίαο  ηεο  θόξεο ηνπ ; 

   23.   Πνηνο είλαη ν αξηζκόο , ηα 2/3 ηνπ νπνίνπ καδί κε ηα 3/4  

           ηνπ  θάλνπλ  170 ; 

   24.   Έλαο εξγάηεο είρε  125 € , όηαλ πιεξώζεθε γηα  15 

           κεξνθάκαηα . Από ηα ρξήκαηά ηνπ μόδεςε  500 € γηα  

           νηθνγελεηαθέο αγνξέο  θαη  ηνπ έκεηλαλ  30 € . Πόζν είλαη  

           ην κεξνθάκαηό ηνπ ; 

   25.   Ο αξραίνο καζεκαηηθόο Γηόθαληνο έδεζε ην έθην ηεο  

           δσήο ηνπ σο παηδί , ην δσδέθαην απηήο ζαλ λένο, ην 

           έβδνκν απηήο κεηά ηνλ  γάκν ηνπ θαη 5 ρξόληα αθόκα  

           νπόηε απέθηεζε ηνλ  γην  ηνπ , ν νπνίνο όκσο έδεζε ην  

           κηζό ηεο δσήο ηνπ παηέξα ηνπ. Τέινο 4 έηε  κεηά ηνλ  

           ζάλαην ηνπ παηδηνύ ηνπ πέζαλε θαη ν Γηόθαληνο από ηελ  

           ιύπε ηνπ . Πόζα ρξόληα έδεζε ν Γηόθαληνο ;  

   26.   Να βξεζεί αξηζκόο , ην δηπιάζην ηνπ νπνίνπ αλ απμεζεί  

           θαηά 5  ηζνύηαη κε ην ηξηπιάζηό ηνπ κεησκέλν θαηά  19 . 

   27.   Έλαο νηλνπνηόο ζέιεη λ’ αλακείμεη θξαζί  πνπ πεξηέρεη   

           15 % θαζαξό νηλόπλεπκα ,  κε θξαζί πνπ πεξηέρεη  11%  

           θαζαξό  νηλόπλεπκα , γηα λα θηηάμεη 1000   θξαζί πνπ  

           πεξηέρεη  12 % θαζαξό νηλόπλεπκα. Πόζα    από θάζε 

           ηύπν θξαζηνύ πξέπεη λ’ αλακείμεη ; 

   28.   Μηα βξύζε γεκίδεη κηα δεμακελή ζε  3 h , ελώ κηα άιιε  

           γεκίδεη  ηελ ίδηα δεμακελή  ζε  6 h . Σε πόζεο ώξεο ζα  

           γεκίζεη ε δεμακελή   αλ αλνίμνπλ ηαπηόρξνλα θαη νη δπν  

           βξύζεο θαη ε δεμακελή είλαη  αξρηθά άδεηα ; 

   29.   Έλαο έκπνξνο είρε δπν θνκκάηηα ύθαζκα από ηα νπνία ην                    

             πξώην  ήηαλ ηξηπιάζην ηνπ δεπηέξνπ . Από ην πξώην  

             πνύιεζε  36 m θαη από ην δεύηεξν  4 m  θαη ηα δπν  

             θνκκάηηα έγηλαλ ίζα . Πόζα  m  ήηαλ αξρηθά ην κήθνο 

             θαζελόο από ηα δπν θνκκάηηα ηνπ  πθάζκαηνο ; 

  30.    Ζ ειηθία ελόο παηέξα είλαη θαηά  25 έηε κεγαιύηεξε ηεο  
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           ειηθίαο ηνπ γηνπ ηνπ . Πξηλ από  6  ρξόληα ην άζξνηζκα 

             ησλ ειηθηώλ ηνπο   ήηαλ  43 ρξόληα . Να  βξείηε ηηο ειηθίεο  

           ηνπ παηέξα θαη ηνπ  γηνπ. 

   31.   Να ιύζεηε ηηο αληζώζεηο : 
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   32.   Να βξείηε ηηο θνηλέο ιύζεηο ησλ αληζώζεσλ : 
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   33.   Να βξείηε ηηο θνηλέο ιύζεηο ησλ αληζώζεσλ : 

           α)   1
4

5

3

2




xx

     θαη    x  5 – 3(x – 1) 
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   34.   Έλαο θπζηθόο αξηζκόο είλαη κηθξόηεξνο από ην  100  θαη  

            κεγαιύηεξνο από ην  87. Να βξείηε ηνλ αξηζκό αλ  

            μέξνπκε όηη δηαηξνύκελνο κε ην 11 αθήλεη ππόινηπν  7.   

    35.  Γίλνληαη νη αληζώζεηο  :  

            2(3 – x ) – 5(x – 2)  -5x + 8         θαη    
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42
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              α)  Να ιύζεηε ηηο αληζώζεηο . 

              β)  Να βξείηε ηηο θνηλέο ηνπο ιύζεηο . 

              γ)  Να βξείηε ηηο θνηλέο αθέξαηεο ιύζεηο . 

      36.  Ζ ειηθία ηνπ  Μάθε θαη ε ειηθία ηνπ παηέξα ηνπ έρνπλ  

             άζξνηζκα 70 ρξόληα . Σε  5  ρξόληα ε ειηθία ηνπ παηέξα ζα                 

         είλαη ηξηπιάζηα  από ηελ ειηθία ηνπ γηνπ . Πνηα είλαη ε  

         ζεκεξηλή ηνπο ειηθία ; 

  37.  Ζ θπξία  Μαξία  έρεη ηξηπιάζηα ειηθία από ηνλ γην ηεο 

         Θόδσξν. Ο θύξηνο  Θαλάζεο είλαη κεγαιύηεξνο θαηά 

         ηέζζεξα ρξόληα από  ηελ ζύδπγό ηνπ Μαξία . Καηά 

         πεξίεξγν ηξόπν έρνπλ θαη νη ηξεηο  γελέζιηα ηελ ίδηα κέξα  
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         θαη ρξεηάδνληαη ζπλνιηθά  88 θεξηά γηα ηελ  ηνύξηα  

         γελεζιίσλ . Πόζν ρξνλώλ είλαη ν θαζέλαο ;   

38.  Έλαο εθζθαθέαο ρξεηάδεηαη γηα λα ηειεηώζεη έλα  

         ζπγθεθξηκέλν  έξγν  10 h ελώ έλαο άιινο εθζθαθέαο                                                                                                                 

         ρξεηάδεηαη γηα ην ίδην έξγν 5 h . Αλ δνπιέςνπλ θαη νη δπν  

         καδί ζε πόζεο ώξεο ζα ηειεηώζεη ην  ίδην έξγν ;  

  39.  Έλαο ρσξηθόο έρεη ζηελ απιή ηνπ θόηεο , πάπηεο θαη 

         θνπλέιηα .Οη θόηεο είλαη ηξηπιάζηεο από ηηο πάπηεο. Όηαλ  

         ξσηήζεθε πόζα έρεη  από θάζε είδνο , απάληεζε 

         ρακνγειώληαο όηη ηα δσληαλά ηνπ  έρνπλ 60 θεθάιηα θαη  

        152 πόδηα. Πόζα άξαγε έρεη από θάζε είδνο ;  

  40.  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε :  (x + 2004)
2004

 = (x + 2006)
2004

 . 

 

 

 

 

Απαληήζεηο :  1.α) x=-1/2 ,β) x=3 ,γ) x=1,δ) αδύλαηε ,  

2.α) x=-5 ,β) x=15/7 ,γ) x=2 ,δ) x=-2  ,  3. α) αδύλαηε ,β) x=-3 , 

γ) x=1 ,δ) αόξηζηε  , 4. α) x=2 ,β) x=7 ,γ) αόξηζηε ,δ) x=9 ,  

5. α) αδύλαηε ,β) x=2 ,γ) x=3  , 6. κ=-9/8  , 7. α=36m ,β=12m ,  

8. 417-418-419 ,  9. 400€ ,  10. 720 m
2
  , 11. 45-160  ,  12. Α=70

ν
 ,Β=90

ν
 , 

Γ=20
ν
 ,  13. 35 απγά  ,  14. β=6cm, B=12cm  , 15. α=150€ , β=120€,γ=80€ ,  

16. 80
ν
 –100

ν
  ,  17. 17-68  , 18. 20€  ,  19. 80

ν
 –100

ν
  ,  20. 2h , 200km ,   

21. 72
ν
 ,72

ν
 ,36

ν
  ,  22. 13ρξόληα  ,  23. 120,  

24. 27€  ,  25. 84 ρξόληα  ,  26. 24  ,  27. 250 , 750   ,  28. 2h , 

29. 16m-48m  ,  30. ν γηνο 15 ,ν παηέξαο 40 ,  31. α) x 1, 

 β) x -15/7, γ) x ½ ,δ) x 14/3 ,ε) x -5/8  ,  32. α) -6 x 1 , β) -1 x  6 , γ) 

x 4,δ) x  1 , ε) δελ ππάξρνπλ  ,  33.α) 2 x 27/5 , 

β) δελ ππάξρνπλ  ,  34. 95  ,  35. α) x  4 , x 2 ,β) 2 x  4 , γ) 3-4, 

36. 15 ν γηνο ,55 ν παηέξαο  ,  37. 12-36-40  ,  38. 3h  20min , 

39. 11 πάπηεο , 33 θόηεο , 16 θνπλέιηα  ,  40. x=- 2005 . 
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                   Γ Δ Ω Μ Δ Σ Ρ Η Α :    Κ Δ Φ Α Λ Α Η Ο   1
ν
 

 

                Α Λ Γ Δ Β Ρ Α  :        Κ Δ Φ Α Λ Α Η Ο   2
ν 

 

                                                          
                                  

 

Έιιελεο Μαζεκαηηθνί 

 

Θεόδσξνο ν Κπξελαίνο  5
νο

 π.Υ. 

                             Αξηζηνηέιεο  5
νο

  π.Υ. 

                             Δύδνμνο  4
νο

  π.Υ. 

                             Μέλαηρκνο  4
νο

  π.Υ. 

Κάιιηζηνο ν Κπδηθελόο  4
νο

 π.Υ. 

                             Δπθιείδεο  4
νο

 – 3
νο

  π.Υ. 

                             Αξρηκήδεο  3
νο

  π.Υ. 

                             Απνιιώληνο  3
νο

  π.Υ. 

                             Αξίζηαξρνο   3
νο

  π.Υ. 

 

 

                       …………………………………….. 
 

 

 

 

 



 ΔΡΩΣΖ΢ΔΗ΢  ΘΔΩΡΗΑ΢ 

 

1. Να γξάςεηε ηνπο ηύπνπο ηνπ εκβαδνύ ησλ :  ηεηξαγώλνπ , νξζνγσλίνπ 

παξαιιεινγξάκκνπ , παξαιιεινγξάκκνπ , ηξηγώλνπ , νξζνγσλίνπ 

ηξηγώλνπ , ηξαπεδίνπ , ηεηξαπιεύξνπ κε θάζεηεο πιεπξέο  ( π.ρ. ξόκβνο ) , 

ηζνπιεύξνπ ηξηγώλνπ . 

2. Να δηαηππώζεηε ην Ππζαγόξεην Θεώξεκα . 

3. Να δηαηππώζεηε ην αληίζηξνθν ηνπ Ππζαγνξείνπ Θεσξήκαηνο . 

4. Τη νλνκάδνπκε ηεηξαγσληθή ξίδα ελόο ζεηηθνύ αξηζκνύ α; 

5. Να ζπκπιεξώζεηε ηηο παξαθάησ πξνηάζεηο θαη ζρέζεηο :   

      α)  αλ  x =   , ηόηε   x
2
 = ……. 

      β)   2 = ……     ,   γ)   2  =  ….. , αλ  α0   

      δ)  2 =  …….   ,  ε)     …..    , 

     ζη)      …..     ,  δ)  



 ….. 




 

6. Πσο ιέγνληαη νη αξηζκνί πνπ δελ είλαη ξεηνί ; 

7. Πσο ιέγεηαη ην ζύλνιν ησλ αξηζκώλ πνπ απνηειείηαη από ξεηνύο θαη 

άξξεηνπο ;  

8. Πνηα ζρέζε ζπλδέεη ηελ πιεπξά θαη ηελ δηαγώλην ελόο ηεηξαγώλνπ ; 

9. Πνηα ζρέζε ζπλδέεη ηελ δηαγώλην θαη ηηο δηαζηάζεηο ελόο νξζνγσλίνπ ; 

10. Πσο εμεηάδνπκε αλ έλα ηξίγσλν είλαη νξζνγώλην ; 

 

 

 

  Α΢ΚΖ΢ΔΗ΢ – ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΑ 

 

1. Να εμεηάζεηε αλ ηα ηξίγσλα  ΑΒΓ  κε ηηο παξαθάησ πιεπξέο 

      είλαη νξζνγώληα  θαη ζε πνηα γσλία :  

      i)  α = 40   ,  β = 24  ,  γ = 32 

     ii)  α = 15  ,  β = 39  ,  γ = 36 

    iii)  α = 18  ,  β = 14  ,  γ =15 

2. Σην  νξζνγώλην  ηξίγσλν  ΑΒΓ λα βξείηε ηηο πιεπξέο πνπ ιείπνπλ : 

i)  β = 60  ,  γ = 25  ,  α = ; 

ii) α = 45  ,  β = 36  ,  γ = ; 

iii)α = 26  ,  γ = 10  ,  β = ; 

 3.   Να ππνινγίζεηε ηα ζθηαζκέλα  εκβαδά : 
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8

7

30

34



 4.   Έλα νξζνγώλην έρεη δηαζηάζεηο κήθνο 30 θαη  πιάηνο  16.                   

       Να ππνινγίζεηε ηελ δηαγώληό ηνπ θαη ην εκβαδόλ ηνπ  

       ηεηξαγώλνπ πνπ έρεη πιεπξά ηελ δηαγώλην ηνπ νξζνγσλίνπ. 

 5.   Έλα ηεηξάγσλν έρεη πιεπξά  6 . Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ  

       ηνπ ηεηξαγώλνπ πνπ έρεη πιεπξά ηελ δηαγώλην ηνπ 

       ηεηξαγώλνπ . 

 6.   Οη δηαζηάζεηο ελόο νξζνγσλίνπ δηαθέξνπλ θαηά  2  θαη έρεη 

       πεξίκεηξν 28 .Να βξείηε ην κήθνο ηεο δηαγσλίνπ ηνπ . 

 7.   Έλα νξζνγώλην έρεη κήθνο 12 m  θαη  εκβαδόλ  108 m
2
. Να 

       βξείηε ηελ δηαγώληό ηνπ .  

 8.   Έλα  ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  (ΑΒ=ΑΓ=10m)  έρεη  βάζε 

       12m . Να βξείηε ην ύςνο ηνπ θαη ην εκβαδόλ ηνπ . 

 9.   Έλα ηζνζθειέο ηξίγσλν  ΑΒΓ  ( ΑΒ = ΑΓ ) έρεη  βάζε  8m 

       θαη  πεξίκεηξν  18 m . Να ππνινγίζεηε ην ύςνο ηνπ θαη ην  

       εκβαδόλ ηνπ . 

10. Αλ  x είλαη ε ξίδα (ιύζε) ηεο  εμίζσζεο : 1
5

3

2

1





 xx
  

      λα βξείηε ηηο πιεπξέο ηνπ ηξηγώλνπ : 

                                                                                    α           
x+3

          

                                                                                                                                       

                                                                                      
      

     
x+1 

11.  Τν δηπιαλό ηξίγσλν έρεη  

       πεξίκεηξν 30 cm. Να βξείηε                                             3x-2   
 

       ηηο πιεπξέο ηνπ θαη λα εμεηάζεηε                        
x
 

       αλ είλαη  νξζνγώλην .                                                   
2(x+1)

      

12.  Γίλνληαη νη παξαζηάζεηο :                                                               

       α =  55
3

2

5

3 2 







  θαη                                         γ             

α+8
 
   

       β = (-3)
2
.2-(-2)(-5) . Να βξείηε                                           

 
β       

       ηηο πιεπξέο ηνπ δηπιαλνύ νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ. 

13.  Να ππνινγίζεηε ηηο ξίδεο : 

     
25

1
,

9

36
,30500,15,2,152,42  

14.  Να ππνινγίζεηε ηηο παξαζηάζεηο : 

       α =    2
2

35   

       β = 33532   

       γ = 2326324   

       δ = 22323523   

15.  Αλ  Α(1,3) θαη  Β(4,-1) , λα βξείηε ηελ απόζηαζε ΑΒ . 

16.  Αλ ην κήθνο ηεο δηαγσλίνπ ελόο ηεηξαγώλνπ είλαη  8 cm , λα  

       ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ . 

17.  Αλ ζε ηξίγσλν  ΑΒΓ  ηζρύεη  όηη  β
2
 = 4γ

2
  θαη   α

2 
= 3γ

2
  , λα  

       δείμεηε όηη ην ηξίγσλν  ΑΒΓ  είλαη νξζνγώλην ζην  Β . 
                                                                                                                       8 



18.  Αλ  ΑΒΓ  νξζνγώλην  ( Α = 90 ) θαη  α = 20cm κε 
3

4
  , 

       λα βξείηε ηηο θάζεηεο πιεπξέο ηνπ θαη ην εκβαδόλ ηνπ . 

19.  Σην δηπιαλό ζρήκα ε βάζε  ΓΓ  ηνπ                             
Δ 

       νξζνγσλίνπ ΑΒΓΓ είλαη  40 cm θαη         Α                   Β 

       έρεη πεξίκεηξν 120 cm. Αλ  ΒΔ = 10 cm, 

       λα ππνινγηζζεί ην κήθνο  ΓΔ .  

                                                                           
Γ                           Γ

 

20.  Σε ηζόπιεπξν ηξίγσλν  ΑΒΓ  ην ύςνο ηνπ  ΑΓ = 6 cm . Να 

       βξεζεί ε πιεπξά ηνπ θαη ην εκβαδόλ ηνπ . 

21.  Γίλνληαη ηα ζεκεία  Α( -2 , 3 ) θαη  Β( 6 , -3 ) . Να βξείηε ηηο  

       απνζηάζεηο ηνπ  Α  από ηνπο άμνλεο θαη ηελ απόζηαζε  ΑΒ . 

22.  Να ππνινγηζζεί ην  x  ηνπ        Α          x
 

       δηπιαλνύ ζρήκαηνο ,αλ𝐵  =90
ν
16                            Γ 

        θαη 𝛢𝛤 𝛥=90
ν
.                           Β             

15      

                                                             
12     Γ

 

23.  Σην  ΑΒΓΓ  ηξαπέδην είλαη Α = Γ = 90
ν
, ΑΒ = 2x , ΒΓ =x+2, 

       ΓΓ = x , ΑΓ = x – 7  θαη ε πεξίκεηξόο ηνπ  70 cm . 

       α) λα ππνινγίζεηε ηα κήθε ησλ πιεπξώλ ηνπ ηξαπεδίνπ. 

       β) λα ππνινγίζεηε ηελ δηαγώλην  ΑΓ. 

       γ) λα δείμεηε όηη 


  . 

24.  Τξία ζπίηηα  Α,Β,Γ, ζρεκαηίδνπλ γσλία  090


. Τα  

       ζπίηηα  Β θαη  Γ απέρνπλ από ην  Α  ζπίηη 800m  θαη  600 m  

       αληίζηνηρα. Πόζε ώξα ζα θάλεη έλαο πεδνπόξνο πνπ  

       πεξπαηάεη κε ηαρύηεηα  6 km/h , γηα λα πεξάζεη θαη από ηα  

       ηξία ζπίηηα ;  

25.  Σε ηζνζθειέο ηξίγσλν  ΑΒΓ  κε  ΑΒ = ΑΓ = 5 cm , ην ύςνο  

       ηνπ ΑΓ  είλαη ίζν κε ηελ  ΒΓ . Να βξείηε ηελ  ΒΓ θαη ην  

       εκβαδόλ ηνπ . 

26.  Γίλεηαη ηεηξάγσλν  ΑΒΓΓ  κε πιεπξά  ΑΒ = 8 cm. Αλ  Δ  

       ζεκείν ηεο  ΑΒ θαη  Ε ζεκείν  ηεο  ΒΓ , έηζη ώζηε   

       ΒΔ = 2 cm θαη  ΒΕ = 2 cm. Να βξείηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ  

       ΓΔΕ ηξηγώλνπ. 

27.  Να ππνινγίζεηε  ην  x ζηα παξαθάησ ζρήκαηα . 

 

        
x
        10

                                     x                                             
17 

          
 8
                

8          10                         10         8                
 

         
21 

9 x
 

                                                                                                                               

28.  Σε ηξαπέδην  ΑΒΓΓ ( ΑΒ//ΓΓ)  κε  090


, είλαη   

       ΑΒ = 12 cm , ΑΓ = 10 cm , ΓΓ = 6 cm . Να βξείηε ηελ  ΒΓ  

       θαη ην εκβαδόλ ηνπ . 
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29.  Σε νξζνγώλην ΑΒΓΓ έρνπκε  ΑΒ=ΓΓ= 5 cm θαη   

       ΑΓ=ΒΓ= 4 cm . Σηηο πξνεθηάζεηο ησλ  ΑΓ θαη  ΑΒ  

       παίξλνπκε ηκήκαηα  ΓΔ= 5 cm  θαη  ΒΕ = 4 cm . 

       α) λα ππνινγίζεηε ηα κήθε  ΓΔ  θαη  ΓΕ . 

       β) λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο  


  θαη  


  

       γ) λα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία  Δ,Γ,Ε, είλαη ζπλεπζεηαθά. 

30.  Οξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε  090


 , έρεη  ΑΓ = 8 cm , 

       θαη δηάκεζν ΓΜ = 73 cm . 

       α) λα βξείηε ηελ  ΑΜ  θαη ηελ  ΑΒ . 

       β) λα βξείηε ηελ  ΒΓ . 

       γ) λα βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ  ΑΒΓ. 

       δ) λα βξείηε ην ύςνο ηνπ  ΑΓ . 

       ε) λα βξείηε ηελ δηάκεζό ηνπ  ΒΝ . 

31.  Αλ  ΑΒΓ ηζόπιεπξν ηξίγσλν πιεπξάο  8 cm θαη  Δ  ην κέζνλ 

       ηνπ ύςνπο ηνπ ΑΓ , λα ππνινγίζεηε : α) ην ύςνο  ΑΓ ,  

       β) ην ΒΔ.                                                             Δ 

32.  Τν  ΑΒΓΓ είλαη νξζνγώλην                   
Α                                        Γ

     

       κε ΑΒ = 8 cm , ΒΓ = 16 cm , 

       ΑΔ = 6 cm. Να δείμεηε όηη  ΒΔ=ΔΓ .    Β                                         Γ 

33.  Να βξείηε ην x ,     Α 
1 

  Β 

                                          12                   x    αλ 𝛥𝛤 𝛢=90
ν
 θαη  𝛤𝛢 𝛣=90

ν
 . 

                      Γ                           Γ  

          
 8 

34.  Οη ζπληεηαγκέλεο ησλ θνξπθώλ ηξηγώλνπ ΑΒΓ  είλαη   Α(1,3) , Β(-1,1) θαη   

       Γ(3,-3) . Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν  ΑΒΓ  είλαη νξζνγώλην. 

35.  Γύν πιεπξέο ελόο νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ έρνπλ κήθε  16m  θαη 20m  

       αληίζηνηρα . Να ππνινγίζεηε  ηελ  ηξίηε  πιεπξά ηνπ . 

Απαληήζεηο : 1) i) λαη ζηνΑ , ii) λαη ζην Β , iii) όρη ,  

2) i) α=65 , ii) γ=27 , iii) β=24 , 3) 256 , 113 , 4) δ=34 , Δ=480 , 5) 72 , 6) δ=10 

, 7) δ=15 m , 8) π=8 m , Δ=24 m
2
 , 9) π=3 m , Δ=12 m

2
, 10) 6 , 8 , 10 ,   11) 5 , 

12 , 13 , λαη ,  12) 6 , 8 , 10 ,  13) 6,481 –12,329 - 1,4663 - 174,64 – 2 - 1/5 , 14) 

α=8 , 

 β=-6,928 , γ=-0,318 , δ=10,392 , 15) ΑΒ=5 , 16) E=32 cm
2
 ,  

18) γ=12 cm , β=16 cm , Δ=96 cm
2
 , 19) ΓΔ=50 cm ,  

20) α=6,928 cm , Δ=20,784 cm , 21)  3 από ηνλ xx΄ ,  

2 από ηνλ  yy΄ , ΑΒ=10 , 22) x=25 , 23) α) 8 , 15 , 17 , 30 ,  

β) ΑΓ=17 cm , 24)  24min , 25) ΒΓ=4,472 cm , Δ=10 cm
2
 ,  

26) Π=22,828 cm , 27) 17 , 17 , 21 , 28) ΒΓ=10 cm , Δ=72 cm
2
 , 29) α) 

ΓΔ=7,07 cm, ΓΕ=5,656 cm , β) 045


,  

30) α) ΑΜ=3 cm , ΑΒ=6 cm , β) ΒΓ=10 cm , γ) Δ=24 cm
2
 ,  

δ) ΑΓ=4,8 cm , ε) ΒΝ=7,211 cm , 31) α) ΑΓ=6,928 cm ,  

β) ΒΔ=5,292 cm , 33) x=9 , 35)  12m ή  πεξίπνπ 25,6m                                  
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Γ  Δ  Ω  Μ  Δ  Σ  Ρ  Η  Α 

 
Κ ΔΦ Α Λ Α Η Ο  2

ν
  

 
( Σ Ρ Η Γ Ω Ν Ο Μ Δ Σ Ρ Η Α) 

 

 

 

 

Έιιελεο  Μαζεκαηηθνί 

Ίππαξρνο 

Μλαζίαο 

Κόλσλ ν ΢άκηνο  3
νο

 π.Υ. 

Ήξσλ ν Αιεμαλδξεύο 1
νο

 π.Υ. 

Μελέιανο   1
νο

  κ.Υ. 

Πηνιεκαίνο 2
νο

  κ.Υ. 

Γηόθαληνο  3
νο

 κ.Υ. 

Τπαηία        4
νο

  κ.Υ. 

Πάππνο       4
νο

  κ.Υ. 

Λένληαο      9
νο

  κ.Υ. 
 

 

 



ΔΡΩΣΖ΢ΔΗ΢  ΘΔΩΡΗΑ΢ 

  

1. Πσο ζπγθξίλνπκε δπν επζύγξακκα ηκήκαηα ; 

2. Τη ιέκε θιίζε ελόο δξόκνπ ; 

3. Αλ έλαο δξόκνο έρεη θιίζε  12 % , ηη ζεκαίλεη ; 

4. Σε νξζνγώλην ηξίγσλν , λα νξίζεηε ηελ εθαπηνκέλε , ην εκίηνλν θαη ην 

ζπλεκίηνλν κηαο νμείαο γσλίαο ηνπ . 

5. Πσο κεηαβάιιεηαη  ε εθαπηνκέλε κηαο νμείαο γσλίαο όηαλ κεηαβάιιεηαη ε 

γσλία ; 

6. Πσο κεηαβάιιεηαη ην εκίηνλν κηαο  νμείαο  γσλίαο όηαλ κεηαβάιιεηαη ε 

γσλία ; 

7. Πσο κεηαβάιιεηαη ην ζπλεκίηνλν κηαο νμείαο γσλίαο όηαλ κεηαβάιιεηαη ε 

γσλία ; 

8. Πνηνη είλαη νη ηξηγσλνκεηξηθνί αξηζκνί κηαο νμείαο γσλίαο  ελόο 

νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ ; 

9. Τη ηηκέο κπνξεί λα πάξεη ην εκίηνλν , ην ζπλεκίηνλν θαη ε εθαπηνκέλε κηαο 

νμείαο  γσλίαο , ελόο νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ θαη γηαηί ; 

10. Δίλαη δπλαηόλ ζε νξζνγώλην ηξίγσλν , ην εκίηνλν θαη ε εθαπηνκέλε κηαο 

νμείαο γσλίαο ηνπ λα είλαη ίζα ; 

11. Τη παξαηεξείο γηα έλα νξζνγώλην ηξίγσλν , ζην νπνίν ην εκίηνλν θαη ην 

ζπλεκίηνλν κηαο νμείαο  γσλίαο  ηνπ είλαη ίζα ; 

12. Να γξάςεηε ηνπο ηξηγσλνκεηξηθνύο αξηζκνύο ησλ γσληώλ   30
ν
 , 45

ν
 , 60

ν
 .  

 

Α΢ΚΖ΢ΔΗ΢  -  ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΑ  
 

1. Να ζπγθξίλεηε  ηνπο παξαθάησ ηξηγσλνκεηξηθνύο  

αξηζκνύο :  

α)  00 7538     β)  00 8342   

γ)   00 8118   

2. Σε ζύζηεκα αμόλσλ  xOy , δίλνληαη ηα ζεκεία  Α(5,2) θαη 

           Β(1,4) . Να βξείηε ηηο εθαπηόκελεο ησλ γσληώλ :  

     


x   θαη   


y  . 

3. Γίλνληαη ηα παξαθάησ νξζνγώληα ηξίγσλα . 

Γ                                               Γ               13m    

     12m         θ                                      
σ

                 
 

         Α       16m       B                  Α           12m                      Β         
 

                               

         
Β

                                                              
Β 

                         
 2,5m

                                      

                      
                  

                             3 m
            

 32 m
     

                                    ζ                                                          
   

λ
  
 

             Α          20 dm                Γ                      Α                                  Γ
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          Να ππνινγίζεηε  ηνπο ηξηγσλνκεηξηθνύο αξηζκνύο ησλ  

          γσληώλ  θ , σ , ζ , λ . 

    4.  Να θαηαζθεπάζεηε  γσλίεο  σ  πνπ λα έρνπλ : 

         α)  εκσ=
5

4
    ,   β)   ζπλσ = 0,6    ,   εθσ=

3

4
   . 

    5.  Σε νξζνγώλην ηξίγσλν  ΑΒΓ   (


 =90
ν
 ) λα απνδείμεηε όηη  

          ηζρύνπλ νη ζρέζεηο :  

         α)    εκΓ = ζπλΒ        ,         β)    εκ
2
Γ + ζπλ

2
Γ = 1 

         γ)  ζπλ
2
Β + ζπλ

2
Γ = 1    ,    δ)   








  

    6.  Σηα παξαθάησ νξζνγώληα  ηξίγσλα λα ππνινγίζεηε ηηο  

         πιεπξέο  x .  

         Γ                                              
Γ
                       

               
  70           1,5m                                                                     

x 

                                                                              1,8 m                       
30

                                      

                                                                                  
   A

                                         B 

               
A

                
x
                    

B      

   

   7.  Σηα παξαθάησ νξζνγώληα ηξίγσλα λα ππνινγίζεηε ηηο  

        πιεπξέο  x .  

        Γ                                   
Β
          

                
  60           2,6m

                
4,85m

       76   
                

x  

            x                                            

            Α                                  Β                 Α                                                      Γ   

              

 

        
Γ
   

        x                                                               
Γ

     

                                        39                           
2,3m       

     49 

         Α            4m                 Β                  Α          x
                

Β
                                  

           
 

             

    8.  Να ππνινγίζεηε ηηο παξαζηάζεηο : 

         
020

020

3045

3030








    

          
002

202

6045

3060








    

    9.   Να ππνινγίζεηε ηα εκβαδά ησλ ηξηγώλσλ : 

 

         α)                                                      β)                
Α 

             
A
      ( ΒΓ=12 m)              3,5 m                         (ΓΓ= 4 m) 

        10 m  
 

      Β  
  58                              

    Γ                           Β                         
     35

         Γ 

               
Γ                                                                         Γ   
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γ) 
             

                                                            Α                  
    

                                                                            4m          

                                                  
  40                       30         

                                          Β    
            Γ                                Γ

  
 

  10.  Σε νξζνγώλην ηξίγσλν  ΑΒΓ (


=90
ν
 ) είλαη  ΑΒ = 1 cm 

         θαη  ΑΓ = 3  cm . Να βξείηε ηηο γσλίεο ηνπ . 

  11.  Έλα αεξνπιάλν απνγεηώλεηαη από ην έδαθνο κε γσλία  

        30
ν
 . Όηαλ δηαλύζεη ζηελ πνξεία ηνπ  1000 m , λα βξείηε  

        ζε πνην ύςνο πάλσ από ην έδαθνο βξίζθεηαη ; 

  12.  Σην δηπιαλό ζρήκα είλαη 
6

5
 .             

Γ           
15 m

     

        Να βξείηε ην εκθ , ηελ  ΒΓ , ην ζπλθ 
          σ                    

θ 
      

Γ
  
 

        θαη ηελ εθθ  ,αλ 𝛥𝛢 𝛣 = 𝛥𝛣 𝛤 = 90𝜊 .                                                           
 

                                                                        Α    10m      Β                   

                                                             
 

  13.   Να ππνινγίζεηε ην ηκήκα                 
Γ
 
 

         ΓΔ , ζην δηπιαλό ζρήκα .          
5m

     

                                                Β              
70

  
                                                             Γ      

                                      
5m

   
                                 

Α       65           
                   Δ 

                                                                    

 14.  Σην δηπιαλό ζρήκα λα βξείηε      Α   2m       Γ 

        ηελ  εθσ  θαη  ηελ γσλία  σ , 

        αλ 𝛢𝛥 𝛣=90
ν
  θαη 𝛥𝛣 𝛤=90

ν
.                           

 34 m
              

                                                                  
4m

              σ 

                                                                      
 Β                          Γ

             
  

 15.  Σε θάζε νξζνγώλην ηξίγσλν  ΑΒΓ 

         (


  =90
ν
 ) , λα δείμεηε όηη : 

        α)   εκ
2
Β + ζπλ

2
Β = 1  ,  β)  νη αξηζκνί  θ = εκ

2
Β.ζπλ

2
Β , 

         ι = 



 22

11


 , είλαη αληίζηξνθνη . 

 16.  Μηα ζθάια  ζέλα  ζπίηη  απνηειείηαη  από  15  

        ζθαινπάηηα πνπ ην θαζέλα έρεη πιάηνο 26 cm  θαη  ύςνο  

        20 cm . Να βξείηε ην ύςνο ηεο ζθάιαο , ην κήθνο ηεο  

        ζθάιαο θαη ηελ θιίζε ηεο .  

 17.  Σε ηζνζθειέο ηξίγσλν κε ίζεο πιεπξέο  10 cm ε θάζε 

        κηα, νη ίζεο ηνπ γσλίεο είλαη 30
ν
  ε θάζε κηα . Να βξείηε  

        ηελ βάζε ηνπ . 

     18.  Σε παξαιιειόγξακκν ε κηθξόηεξε πιεπξά ηνπ είλαη  6 m 

            θαη ε κηα γσλία ηνπ είλαη  45
ν
 . Να βξείηε ην ύςνο πνπ 

            αληηζηνηρεί ζηηο κεγαιύηεξεο πιεπξέο .                                               14 



   19.  Οξζνγώλην ηξίγσλν  ΑΒΓ  ( 


=90
ν
 ) έρεη  εθΒ=

3

4  
. 

           Αλ ην ηεηξάγσλν κε πιεπξά ηελ  ΑΒ έρεη εκβαδόλ ίζν κε  

          ην εκβαδόλ ελόο νξζνγσλίνπ πνπ έρεη πεξίκεηξν  26m θαη  

          ε κηα ηνπ δηάζηαζε δηαθέξεη από ηελ άιιε θαηά  5m , λα  

          βξείηε ηηο πιεπξέο ηνπ νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ .  

   20.  Σε θάζε νξζνγώλην ηξίγσλν λα δηθαηνινγήζεηε όηη νη  

          εθαπηόκελεο ησλ νμεηώλ γσληώλ ηνπ είλαη αξηζκνί 

          αληίζηξνθνη .  

   21.  Γίλνληαη ηα ζεκεία  Α(2,2)  θαη  Β( 1, 3 ) . Να  

          ππνινγίζεηε ηελ γσλία   


  .  

   22.  Να ππνινγίζεηε ηελ παξάζηαζε : 

          Α=
00000

0000

3060603045

30604545








     

23. Έλα παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ έρεη  ΑΒ = 12m , ΑΓ = 8m θαη  


 =30
ν
 . 

Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ . 

24. Σην δηπιαλό ζρήκα                

λα ππνινγίζεηε ηα  x , y .     
    Β                   

Γίλεηαη Α𝛣 𝛤 = 𝛢𝛤 𝛥 = 90𝜊 .          

                                          x                
Γ
           

                                             32     10m      y 

                                      Α    

                                                              
45 

                                                                  
 Γ

 

   25.  Να ππνινγίζεηε ηελ παξάζηαζε : 

          
   

 x
xx

10

2015
2

22



 
  , όπνπ  x  είλαη ε ξίδα(ιύζε) ηεο εμίζσζεο  :    

            x
x





2

5
2  . 

   

 

 Απαληήζεηο :  1. α) 00 7538  
 
, β) 00 8342   ,  

γ) 00 8118   , 2. εθx


Α=0,4 , εθy


Β=0,25 , 3. εκθ=0,6 , 

ζπλθ=0,8 , εθθ=0,75 , εκσ=0,923 , ζπλσ=0,385 , εθσ=2,4 , 

εκζ=0,6 , ζπλζ=0,8 , εθζ=0,75 , εκλ=0,866 , ζπλλ=0,5 , εθλ=1,732 , 6. 

x=1,41m , x=3,6m , 7. x=1,3m , x=20,04m , 

x=3,24m , x=2m , 8. Α=15/16 , Β=11/4 , 9. α) Δ=50,88m
2
 , 

β) Δ=8,54m
2
 , γ) Δ=6,57m

2
 , 10. 00 30,60  , 11. 500m ,  

12. εκθ=0,8 , ΒΓ=9m , ζπλθ=0,6 , εθθ=1,333 , 13. ΓΔ=9,23m, 

14. εθσ=0,577 , σ=30
ν
 , 16. 3m , 4,92m , 038  , 17. 17,32m , 

18. 4,236m , 19. 6m , 8m , 10m , 21. Α


Β=15
ν
 , 22. Α=-1/4 , 

23. Δ=48m
2
 , 24. x=8,48m , y=10m , 25. Α= 9/4 . 
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Α  Λ  Γ  Δ  Β  Ρ  Α 

 
Κ  Δ  Φ  Α  Λ  Α  Η  Ο   3

ν
 

 
( ΢ Τ Ν Α Ρ Σ Ζ ΢ Δ Η ΢ ) 

 

 

 

 

Μαθηματικοί που ασχολήθηκαν με 

ηηο ζπλαξηήζεηο . 

R. Descartes 

P. Fermat 

W. Leibniz 

Rolle 

J. Bernoulli 

L. Euler 

Langrange 

B. Bolzano 

A. Cauchy 

B. Riemann 

J. Fourier 
 



     ΔΡΩΣΖ΢ΔΗ΢ ΘΔΩΡΗΑ΢ 

 

1. Τη νλνκάδνπκε ζπλάξηεζε κεηαμύ δπν κεηαβιεηώλ  x , y; 

2. Πσο ιέγεηαη ην ζύλνιν ησλ ηηκώλ πνπ κπνξεί λα πάξεη ε κεηαβιεηή  x , 

ζε κηα ζπλάξηεζε κεηαμύ ησλ κεηαβιεηώλ x , y ; 

3. Τη ιέκε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο ζπλάξηεζεο ; 

4. Πσο κπνξνύκε λα δηαπηζηώζνπκε  αλ κηα γξαθηθή παξάζηαζε , είλαη 

γξαθηθή παξάζηαζε κηαο   ζπλάξηεζεο ;  

5. Να γξάςεηε ηα πξόζεκα ησλ ζπληεηαγκέλσλ ησλ ζεκείσλ πνπ 

βξίζθνληαη ζην 1
ν
 , 2

ν
 , 3

ν
 θαη 4

ν
 ηεηαξηεκόξην. 

6. Να βξείηε ηελ απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ Α(-3 , 4) από ηνπο άμνλεο. 

7. Να βξείηε ηα ζπκκεηξηθά ηνπ ζεκείνπ  Α( 2 , -5 ) σο πξνο ηνπο άμνλεο 

xx΄ , yy΄ θαη σο πξνο ηελ αξρή ησλ αμόλσλ. 

8. Αλ Α(x1,y1) θαη  Β(x2,y2)  λα βξείηε ηελ απόζηαζε  ΑΒ .  

9. Πόηε δπν πνζά ιέγνληαη αλάινγα ; 

10. Να βξείηε  παξαδείγκαηα αλαιόγσλ πνζώλ . 

11. Τη ηζρύεη γηα ηνλ ιόγν ησλ αληηζηνίρσλ ηηκώλ , δπν αλαιόγσλ πνζώλ ; 

12. Πνηα είλαη ε κνξθή ηεο ζπλάξηεζεο δπν αλαιόγσλ πνζώλ ; 

13. Πνηα είλαη ε γξαθηθή παξάζηαζε δπν αλαιόγσλ πνζώλ ; 

14. Πνηα είλαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο y= αx ; 

15. Πσο ιέγεηαη ην  α , ζηηο ζπλαξηήζεηο  y = αx θαη  y = αx + β ; 

16. Τη ιέκε νξζνγώλην ζύζηεκα αμόλσλ θαη ηη νξζνθαλνληθό ; 

17. Πνπ βξίζθνληαη ηα ζεκεία πνπ έρνπλ ηεηαγκέλε  0 ; 

18. Πνπ βξίζθνληαη ηα ζεκεία πνπ έρνπλ ηεηκεκέλε  0 ; 

19. Τη ζρέζε έρνπλ νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  y = αx  θαη  

y = αx + β ; 

20. Από πνην ζηαζεξό ζεκείν δηέξρνληαη  νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ 

ζπλαξηήζεσλ  y = αx + 3 , όηαλ ην  α  παίξλεη δηάθνξεο  πξαγκαηηθέο 

ηηκέο ; 

21. Πσο ζρεηίδνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  y = 3x + β , 

όηαλ ην  β  παίξλεη δηάθνξεο πξαγκαηηθέο ηηκέο ; 

22. Πόηε δπν πνζά ιέγνληαη αληηζηξόθσο αλάινγα ; 

23. Τη ηζρύεη γηα ην γηλόκελν ησλ αληηζηνίρσλ ηηκώλ δπν αληηζηξόθσο  

αλαιόγσλ πνζώλ ; 

24. Πνηα είλαη ε ζπλάξηεζε πνπ ζπλδέεη δπν αληηζηξόθσο αλάινγα πνζά   x  

θαη  y ; 

25. Πσο είλαη ε γξαθηθή παξάζηαζε δπν αληηζηξόθσο αλαιόγσλ πνζώλ  θαη 

πσο νλνκάδεηαη ; 

26. Πνηα είλαη ε γξαθηθή παξάζηαζε  ηεο ζπλάξηεζεο   
x

y


   ; 

27. Πνηεο είλαη  νη αζύκπησηεο ζε κηα ππεξβνιή ηεο κνξθήο  
x

y


   ; 

28. Αλ   α  0 , ζε πνηα ηεηαξηεκόξηα βξίζθνληαη  νη θιάδνη ηεο ππεξβνιήο   

x
y


   ;                                                                                                     17 



29. Αλ  α  0 , ζε πνηα ηεηαξηεκόξηα βξίζθνληαη νη θιάδνη  ηεο  ππεξβνιήο   

x
y


   ; 

30. Μηα ππεξβνιή ηεο κνξθήο 
x

y


  έρεη άμνλεο ζπκκεηξίαο ; αλ λαη πνηνπο ; 

31. Μηα ππεξβνιή ηεο κνξθήο 
x

y


  ,  έρεη θέληξν ζπκκεηξίαο ; αλ λαη πνηό ; 

 

 

 Α΢ΚΗ΢ΕΙ΢ – ΠΡΟΒΛΗΜΑΣΑ 

 

1. Σ’ έλα νξζνγώλην ε κηα δηάζηαζή ηνπ είλαη δηπιάζηα ηεο  

     άιιεο. Να εθθξάζεηε ηελ πεξίκεηξό ηνπ θαη ην εκβαδόλ 

     ηνπ ζαλ ζπλάξηεζε ηεο κηθξόηεξεο πιεπξάο . 

2. Σ’ έλα νξζνγώλην ε κηα δηάζηαζή ηνπ είλαη θαηά  3m  

      κεγαιύηεξε ηεο άιιεο . Να εθθξάζεηε ηελ πεξίκεηξό 

      ηνπ (π) θαη ην εκβαδόλ ηνπ (Δ)  ζαλ ζπλάξηεζε ηεο  

      κηθξόηεξεο πιεπξάο ηνπ . ( Να θάλεηε ην ίδην ζαλ  

      ζπλάξηεζε ηεο κεγαιύηεξεο πιεπξάο ) . 

3. Δλόο ηξαπεδίνπ , ε κεγάιε βάζε ηνπ είλαη θαηά 5m 

      κεγαιύηεξε ηεο κηθξόηεξεο βάζεο ηνπ . Αλ ην ύςνο ηνπ 

      είλαη  6m , λα εθθξάζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ζαλ  

      ζπλάξηεζε ηεο κηθξήο ηνπ βάζεο . 

4. Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  y = θx + ι θαη ν πίλαθαο ηηκώλ   

      ηεο                                                                                                

                    
  x       0      2        1

      Να ππνινγίζεηε  ηα  θ , ι .                              

                    
  y      -2      4        1 

 

5. Σύκθσλα κε ηνλ νξηζκό ηεο ζπλάξηεζεο , από ηηο παξαθάησ γξαθηθέο 

παξαζηάζεηο , πνηα είλαη γξαθηθή παξάζηαζε ζπλάξηεζεο ;  

                     
6. Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  y = -3x + 2 . Να ζπκπιεξώζεηε  

      ηνλ πίλαθα : 

                                       x   -1  0    2   

                                       y                    8  -1 14  

 

7. Να θάλεηε ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ  
                                                                                                               18 

      ζπλαξηήζεσλ: 

8

6

4

2

-2

-4

-6

-8

-10 -5 5 10Γ

8

6

4

2

-2

-4

-6

-8

-10 -5 5 10Γ



      α)  y = 2x + 1 , -3  x  2 ,         β)  y = - x + 3 , 0  x  5  

       

       8.  Γίλεηαη ε παξαθάησ γξαθηθή παξάζηαζε. Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ 

            πίλαθα . 

 

 
9.    Να θάλεηε ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ 

  α)  xy
3

4
   ,   β)   xy 4,0  ,  γ)  xy

2

3
  

10. Να εμεηάζεηε αλ νη παξαθάησ πίλαθεο, είλαη πίλαθεο  

      αλαιόγσλ πνζώλ . 

 

       x  12  16 28           x    6   9  15       x  15  20 25  

       y  15  20 35           y    8 12  20       y  18  24 36   

 

11.  Να βξείηε ηελ ζπλάξηεζε πνπ ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε  

       είλαη επζεία , δηέξρεηαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ θαη από 

       ην ζεκείν  Α( -2 , 6 ). 

12.  Να βξείηε ηελ γσλία πνπ ζρεκαηίδεη , ε γξαθηθή  

       παξάζηαζε  ηεο ζπλάξηεζεο  y = x  κε ηνλ  εκηάμνλα  Οx .  

13.  Να ζρεδηάζεηε ηελ επζεία πνπ έρεη θιίζε  1/2  θαη  

       δηέξρεηαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ . 

14.  Έλα απηνθίλεην θηλείηαη κε ηαρύηεηα  v=3 m/s . Να  

       εθθξάζεηε ην δηάζηεκα  s πνπ δηαλύεη , σο ζπλάξηεζε ηνπ 

       ρξόλνπ  t . Να παξαζηήζεηε γξαθηθά ηελ ζπλάξηεζε απηή .  

15.  Έλα θαηάζηεκα θάλεη έθπησζε  20 % ζ’ όια ηνπ ηα είδε 

       ζηελ πεξίνδν ησλ εθπηώζεσλ . 

       α) Να βξείηε ηελ ζρέζε πνπ εθθξάδεη ηηο λέεο ηηκέο y σο 

           ζπλάξηεζε ησλ παιηώλ ηηκώλ  x . 

       β) Να ζρεδηάζεηε ηελ γξαθηθή παξάζηαζή ηεο . 

       γ) Με ηελ βνήζεηα ηεο ζπλάξηεζεο λα βξείηε : 

           i) Τελ λέα ηηκή ελόο είδνπο πνπ έθαλε πξηλ  5 € . 

          ii) Τελ παιηά ηηκή ελόο είδνπο πνπ ηώξα θάλεη  12 € . 

16.  Να βξείηε ηελ θιίζε κηαο επζείαο πνπ δηέξρεηαη από ηελ 

       αξρή ησλ αμόλσλ θαη από ην ζεκείν  Α( 2 , 4 ) . 

17.  Να αληηζηνηρίζεηε ηηο επζείεο  ε1 , ε2 , ε3  κε ηηο  
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       ζπλαξηήζεηο  α , β , γ . 

8

6

4

2

-2

-4

-6

-8

-10 -5 5 10Γ

x -2   0   2 

y   3   -1   



           ε3      ε2                    α : y = 2x           

                     ε1                   β : y = 0,5x                             

                                           γ : y = 3x                         

 

 
 

. 

18. Τν δηνμείδην ηνπ άλζξαθα ( CO2 ) πεξηέρεη άλζξαθα ( C ) 

       θαη νμπγόλν ( Ο) ζε αλαινγία καδώλ   7 : 16 . Να βξείηε 

       πόζα  g άλζξαθα θαη πόζα g νμπγόλν πεξηέρνληαη ζε  46  

       g δηνμεηδίνπ ηνπ άλζξαθα .  

19. Να εμεηάζεηε αλ ε επζεία  y = -2x + 3 δηέξρεηαη από ηα 

       ζεκεία  Α( -1 , 5 )  θαη  Β( 2 , 1) .  

20. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ δηέξρεηαη από ηα 

       ζεκεία  Α( 0 , -2 ) θαη Β( -3 , 4 ) .  
21. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ έρεη θιίζε  1  

       θαη ηέκλεη ηνλ άμνλα  yy΄ ζην ζεκείν κε ηεηαγκέλε  2 .  

22. Να παξαζηήζεηε γξαθηθά ηελ ζπλάξηεζε  2
3

2
 xy   

       αλ  α)  ν  x  πξαγκαηηθόο  ,  β)   x  0  ,   γ)  -2  x  4 .  

23. Έλα εξγνζηάζην θαηαζθεπάδεη πιαζηηθέο θαξέθιεο κε θόζηνο  2 € αλά 

θαξέθια . Δπίζεο πιεξώλεη ελνίθην γηα απνζήθεπζε ησλ θαξεθιώλ  ζε 

κηα απνζήθε  5 € ηελ εκέξα. 

       α)  Να εθθξάζεηε ην ζπλνιηθό εκεξήζην θόζηνο  y  ζαλ 

            ζπλάξηεζε ηνπ αξηζκνύ  x  ησλ θαξεθιώλ πνπ  

            παξάγεη εκεξεζίσο . 

β)  Να ζρεδηάζεηε ηελ  ζπλάξηεζε απηή .   

24. Να εμεηάζεηε αλ νη παξαθάησ πίλαθεο είλαη πίλαθεο  

      αληηζηξόθσο αλαιόγσλ πνζώλ .  

 
x 3 7 8 

 
x 5 4 2 

 
x 5 3 4 

y 1∕3 1∕7 1∕8 
 

y 0,4 0,5 1 
 

y 2,4 4 2 

25. Να βξείηε ηηο ζπλαξηήζεηο ησλ παξαθάησ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ.         
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26. Μηα θαξκαθεπηηθή εηαηξεία θάλεη κηα πνζόηεηα 

       από  έλα θάξκαθν , ώζηε λα κπνξεί λα παξαζθεπάδεη  

       2000 ράπηα ησλ  500 mg . Αλ ηα ράπηα ήηαλ ησλ  100 mg 

       πόζα κπνξνύζε λα παξαζθεπάζεη ;   

27. Έλαο παξαγσγόο ιεκνληώλ κάδεςε κηα κέξα ιεκόληα θαη  

        γηα λα ηα ζπζθεπάζεη ρξεηάζηεθε λα ρξεζηκνπνηήζεη 81  

        ηειάξα πνπ ην θαζέλα ρσξάεη 16 Kg ιεκόληα. Πόζα  

        ηειάξα ζα ρξεηαδόηαλε αλ  ην θαζέλα ρσξνύζε  24 Kg ;  

28. Μηα θαηαζθήλσζε θαηαλαιώλεη  400 g  ιάδη ηελ εκέξα 

       θαη κε έλα δνρείν πεξλάεη 40 εκέξεο. Αλ θαηαλάισλε  

       500 g ιάδη ηελ εκέξα , πόζεο εκέξεο ζα πεξλνύζε  κ’  

       έλα  δνρείν ;   

29. Σην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ λα παξαζηήζεηε γξαθηθά  ηηο  

       ζπλαξηήζεηο :   
x

y
6

      θαη     
x

y
6

     .   

30. Δίθνζη πξόζθνπνη θαηαζθήλσζαλ ζ’ έλα βνπλό έρνληαο  

       εθόδηα γηα  10 εκέξεο . Μεηά από 2 εκέξεο έθπγαλ νη  

       ηέζζεξηο επεηδή αξξώζηεζαλ. Πόζεο εκέξεο κπνξνύλ λα  

       παξαηείλνπλ ηελ παξακνλή ηνπο νη ππόινηπνη κε ηα 

       εθόδηα πνπ ηνπο έρνπλ απνκείλεη ;      

31. Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  y = (2θ +3 )x + ( 3-ι ) . Να  

       πξνζδηνξίζεηε ηα  θ  ,  ι  αλ μέξνπκε όηη είλαη  

       παξάιιειε ζηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  

       y = x – 2 θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Α ( -1 , 2 ) .   
 

 

 

 

 

 

 

Απαληήζεηο :  1. π = 6x , E = 2x
2
 , 2. π = 4x – 6 , E = x

2
 – 3x, 

4. E = 6x + 5  ,  4. θ = 3  ,  ι = -2 , 5. όρη , λαη , 

6. (-1,5) , (0,2) , (2,-4) , (-2,8) , (1,-1) , (-4,14) , 8. (-2,4) , (-1,3), 

(0,2) , (3,-1) , (2,0) , 10. λαη , λαη , όρη , 11. y = -3x , 

  12.45
0
 , 14. S = 3t , 15. y = 0,8x  , 4 € , 15 €  , 16.  θιίζε 2 , 

17. (ε1 , β) , (ε2 , α) , (ε3 , γ) , 18. 14g άλζξαθα , 32 g Ομπγόλν, 

 19.λαη , όρη ,20. y = -2x – 2 , 21. y = x + 2 , 23.  y = 2x + 5 , 24. λαη , λαη , 

όρη , 25. y = x + 2 ,  xy 2   , 26. 10.000 ράπηα , 27. 54 ηειάξα ,28. 32 εκέξεο , 

30. 2 εκέξεο , 31. θ = -1 ,ι = 0. 
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Κ ΔΦ Α Λ Α Η Ο  3
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( Κ Τ Κ Λ Ο ΢ – Μ Δ Σ Ρ Ζ ΢ Ζ) 

                                                                     

 

Οη  επηά  ζνθνί ηεο αξραηόηεηαο 

 

                             1.    Θαιήο ν  Μηιήζηνο 

                             2.    Βίαο  ν  Πξηελεύο 

                             3.    Πηηηαθόο  ν  Μπηηιελαίνο 

                             4.    ΢όισλ  ν  Αζελαίνο 

                             5.    Κιεόβνπινο  ν  Ρόδηνο 

                             6.    Πεξίαλδξνο  ν  Κνξίλζηνο 

                             7.    Υίισλ  ν  Λαθεδαηκόληνο 
                 

 

 

 

 

 

 



ΘΔΩΡΗΑ  ΣΟΤ   3
νπ

  ΚΔΦΑΛΑΗΟΤ 
 

 1.Δπίθεληξε γσλία ιέκε ηελ γσλία πνπ ε θνξπθή ηεο ζπκπίπηεη 

    κε ην θέληξν ηνπ θύθινπ θαη νη πιεπξέο ηεο είλαη αθηίλεο ηνπ  

    θύθινπ .  

 2.Τν ηόμν θαη ε ρνξδή πνπ νξίδεη κηα  επίθεληξε  γσλία  ζ’  

    έλα θύθιν ιέγνληαη αληίζηνηρν ηόμν θαη αληίζηνηρε ρνξδή 

    ηεο επίθεληξεο γσλίαο . 

 3.Σε ίζνπο θύθινπο ή ζηνλ ίδην θύθιν : 

    α) Ίζεο  επίθεληξεο  γσλίεο  αληηζηνηρνύλ ζε ίζα ηόμα θαη  

        αληίζηξνθα. 

    β) Ίζα ηόμα αληηζηνηρνύλ ζε ίζεο  ρνξδέο θαη αληίζηξνθα. 

    γ) Ίζεο επίθεληξεο  γσλίεο αληηζηνηρνύλ  ζε ίζεο ρνξδέο θαη  

        αληίζηξνθα.  

 4.Μηα επίθεληξε γσλία θαη ην αληίζηνηρν ηόμν ηεο αλ  

    κεηξεζνύλ ζε κνίξεο εθθξάδνληαη κε ηνλ ίδην αξηζκό.  

 5.Δγγεγξακκέλε ιέκε ηελ γσλία πνπ ε θνξπθή ηεο είλαη έλα  

    ζεκείν ηνπ θύθινπ θαη νη πιεπξέο ηεο είλαη ρνξδέο ηνπ 

    θύθινπ. 

 6.Σε θάζε θύθιν : 

    α) Ζ εγγεγξακκέλε γσλία είλαη ίζε κε ην κηζό ηεο 

        επίθεληξεο πνπ αληηζηνηρεί ζην ίδην ηόμν. 

    β) Ζ επίθεληξε γσλία είλαη πάληα δηπιάζηα από θάζε 

        εγγεγξακκέλε πνπ αληηζηνηρεί ζην ίδην ηόμν. 

    γ) Ζ εγγεγξακκέλε γσλία  ζε κνίξεο είλαη  ίζε κε ην κηζό ηνπ 

        αληηζηνίρνπ ηόμνπ ηεο.  

 7.Κάζε εγγεγξακκέλε πνπ βαίλεη(αληηζηνηρεί) ζε εκηθύθιην 

    είλαη πάληα  90
ν
 (νξζή). 

 8.Οη εγγεγξακκέλεο πνπ βαίλνπλ ζην ίδην ηόμν ή ζε ίζα ηόμα  

    είλαη ίζεο. 

 9.Έλα πνιύγσλν ιέγεηαη θαλνληθό , όηαλ έρεη όιεο ηηο πιεπξέο  

    ηνπ ίζεο θαη όιεο ηνπ ηηο γσλίεο ίζεο. 

10.Τν θέληξν θαη ε αθηίλα ηνπ πεξηγεγξακκέλνπ θύθινπ ελόο  

     πνιπγώλνπ , ιέγνληαη αληίζηνηρα θέληξν θαη αθηίλα ηνπ  

    πνιπγώλνπ. 

11.Ζ θεληξηθή γσλία ελόο θαλνληθνύ  λ-γώλνπ δίλεηαη από ηνλ 

      ηύπν  :         



0360




  . 

12.Ζ γσλία θ ελόο θαλνληθνύ  λ-γώλνπ θαη ε θεληξηθή ηνπ 

     γσλία είλαη παξαπιεξσκαηηθέο δειαδή   :   0180


 . 

13.Τν κήθνο θαη ην εκβαδόλ ελόο θύθινπ(θπθιηθνύ δίζθνπ)  

     δίλεηαη από ηνπο ηύπνπο  :    

                   Γ=πδ   ή    Γ=2πξ     θαη      Δ = πξ
2
 . 
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   Β΄   ΔΡΩΣΖ΢ΔΗ΢  ΘΔΩΡΗΑ΢ 

 

1. Πνηα γσλία ιέκε επίθεληξε ; 

 2. Πνηα γσλία ιέγεηαη εγγεγξακκέλε ; 

 3. Πόηε δπν ηόμα  κ
0
 είλαη ίζα  ; 

 4. Πνηα ζρέζε έρνπλ κηα εγγεγξακκέλε θαη ε αληίζηνηρε  

     επίθεληξή ηεο ; 

 5. Πόζσλ κνηξώλ είλαη κηα γσλία εγγεγξακκέλε πνπ  

     αληηζηνηρεί ζε εκηθύθιην ; 

 6. Πσο ζρεηίδνληαη δπν εγγεγξακκέλεο γσλίεο πνπ 

     αληηζηνηρνύλ ζην ίδην ηόμν ή ζε ίζα ηόμα ; 

 7. Πόηε έλα πνιύγσλν ιέγεηαη θαλνληθό ; 

 8. Πνην είλαη ην θέληξν θαη ε αθηίλα ελόο θαλνληθνύ  

     πνιπγώλνπ ; 

 9. Πνηνο ηύπνο καο δίλεη ηελ θεληξηθή γσλία ελόο θαλνληθνύ  

     λ- γώλνπ ; 

10. Πνηα ζρέζε ζπλδέεη ηελ θεληξηθή θαη ηελ γσλία ελόο  

      θαλνληθνύ  πνιπγώλνπ ; 

11. Να θαηαζθεπάζεηε έλα θαλνληθό νθηάγσλν εγγεγξακκέλν  

      ζε θύθιν  (Ο , 2cm) . 

12. Να  θαηαζθεπάζεηε έλα θαλνληθό εμάγσλν κε πιεπξά 2cm. 

13. Να θαηαζθεπάζεηε έλα θαλνληθό εμάγσλν , έλα θαλνληθό 

      ηεηξάπιεπξν (ηεηξάγσλν)  θαη έλα θαλνληθό ηξίγσλν  

      (ηζόπιεπξν) εγγεγξακκέλα ζε θύθιν  (Ο , 2cm). 

14. Σε θάζε θύθιν , κε ηη ηζνύηαη  ν ιόγνο ηνπ κήθνπο ηνπ πξνο 

      ηελ δηάκεηξό ηνπ ; 

15.Τη ζρέζε έρνπλ ζε θάζε θύθιν ην κήθνο ηνπ θαη ε δηάκεηξόο  

     ηνπ ; 

16. Να γξάςεηε ηνπο ηύπνπο πνπ καο δίλνπλ  ηελ πεξίκεηξν  

      ελόο θύθινπ θαη ην εκβαδόλ ηνπ . 

  

 

   Γ΄  Α΢ΚΖ΢ΔΗ΢ – ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΑ 

 

 1. Να εμεγήζεηε γηαηί θάζε ηξαπέδην πνπ έρεη ηηο θνξπθέο ηνπ 

     πάλσ ζ’ έλα θύθιν είλαη ηζνζθειέο.  

 2. Να βξείηε ην είδνο ηεο γσλίαο πνπ είλαη εγγεγξακκέλε ζε  

     θύθιν θαη αληηζηνηρεί ζε ηόμν πνπ είλαη κεγαιύηεξν από  

     εκηθύθιην . 

 3. Σ΄ έλα θύθιν έρνπκε ηα ζεκεία  Α , Β , Γ  ,  ην ηόμν 


   

     είλαη ην  1/5 ηνπ θύθινπ θαη ην ηόμν   


  ηζνύηαη κε ηα 2/3  

     ηεο νξζήο. Να  ππνινγίζεηε ηελ γσλία  


  .  

 4. Σε θύθιν θέξνπκε δπν  δηακέηξνπο  ΑΓ θαη  ΒΓ . Τη είδνπο  

     ζρήκα είλαη ην ηεηξάπιεπξν  ΑΒΓΓ ; Να δηθαηνινγήζεηε                       24 



     ηελ απάληεζή ζαο .  

5. Σε θύθιν (Ο , R)  παίξλνπκε ηα ζεκεία  Α, Β , Γ έηζη ώζηε  

     ΑΒ=R . Να ππνινγίζεηε ηελ γσλία  


  . 

6. Σε θύθιν  (Ο,R) παίξλνπκε ηα ζεκεία  Α , Β , Γ ,  Γ  , έηζη  

     ώζηε  ηα ηόμα  


  θαη   


   λα είλαη ίζα . Να δείμεηε όηη  

     ΒΓ//ΑΓ . 

  7. Αλ ξ=5cm , ΑΒ=ΑΓ θαη 𝛣𝛰 𝛤=140
ν
 . Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο : 𝛣𝛢 𝛤, 

𝛢𝛣 𝛤,𝛢𝛤 𝛣 ηα ηόμα : ΑΒ , ΑΓ θαη ηελ ΒΓ. 

 
                Αζθεζε 7                                                  Άζθεζε 8  

8. Σην  ζρήκα είλαη  ΑΒ ┴ ΓΓ . Να δηθαηνινγήζεηε όηη  x = y. 

9. Να ππνινγίζεηε ηα ηόμα  :  


  , 


  , 


  ζηα παξαθάησ 

   ζρήκαηα . 

          

10. Αλ ζ’ έλα θύθιν  (Ο,R) κηα επίθεληξε γσλία  


   είλαη  

        ίζε κε κηα εγγεγξακκέλε γσλία 


  , λα βξείηε ηελ  

        ζρέζε πνπ ζπλδέεη  ηα ηόμα  


  θαη   


  .  

    11.Να ππνινγηζζνύλ νη γσλίεο  σ  θαη  θ ησλ παξαθάησ ζρεκάησλ. 
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12. Να βξείηε ηα  x  θαη  y , ηνπ  ζρήκαηνο.      

       
                                Αζθεζε 12                                                   Άζθεζε 13 

13.  Να ππνινγίζεηε  ηελ γσλία  𝛦𝛧 𝛢, αλ ην ΑΒΓΓΔ είλαη θαλνληθό 5-γσλν . 

  14. Σε θύθιν (Ο, ξ) είλαη   o100


 ,  0160


  θαη   

       080


. Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ  ΑΒΓΓ . 

  15. Σε εκηθύθιην δηακέηξνπ  ΑΓ = 10 cm , δίλεηαη ζεκείν ηνπ   

      Β έηζη ώζηε   


 2  . Να ππνινγίζεηε ηηο πιεπξέο θαη  

      ηηο γσλίεο ηνπ ΑΒΓ ηξηγώλνπ .  

  16. Αλ μέξεηε ηηο θνξπθέο ελόο θαλνληθνύ  λ – γώλνπ  

      εγγεγξακκέλνπ ζε θύθιν (Ο , ξ) κπνξείηε λα  

      θαηαζθεπάζεηε έλα άιιν θαλνληθό πνιύγσλν κε δηπιάζην  

      αξηζκό πιεπξώλ (2λ) ; 

  17.  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο  x  ησλ παξαθάησ ζρεκάησλ. 

 
 

       i) Αλ  060


, 030


  ,  ii)  αλ 080


, 050


. 

 18. Να ππνινγίζεηε ηα  x , y  θαη  κεηά λα δηθαηνινγήζεηε γηαηί ην ηξίγσλν    

      ΑΓΒ είλαη ηζνζθειέο . 
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19. α) Να βξείηε ηελ θεληξηθή γσλία  θαη 

          ηελ γσλία  ελόο θαλνληθνύ νθηαγώλνπ. 

      β) Να βξείηε πνην  θαλνληθό πνιύγσλν έρεη θεληξηθή  

          γσλία 36
0
 . 

      γ) Να βξείηε πνην θαλνληθό πνιύγσλν έρεη γσλία 162
0
 . 

20. Σε πνην θαλνληθό πνιύγσλν ε γσλία ηνπ είλαη  3-πιάζηα 

      από ηελ θεληξηθή ηνπ γσλία ; 

21. Πνην θαλνληθό πνιύγσλν  έρεη  θεληξηθή  γσλία ίζε  κε ηελ 

      γσλία ηνπ ; 

22. α) Να εμεηάζεηε αλ ππάξρνπλ θαλνληθά πνιύγσλα κε  

          θεληξηθή γσλία  30
0
 , 15

0
 , 16

0
 . 

      β) Να εμεηάζεηε αλ ππάξρνπλ θαλνληθά πνιύγσλα κε γσλία  

          130
0
 , 150

0
 , 160

0
 . 

23. Έλαο θύθινο έρεη κήθνο  6,28 cm πεξηζζόηεξν από έλαλ 

      άιιν. Πόζν κεγαιύηεξε είλαη ε αθηίλα ηνπ πξώηνπ θύθινπ; 

24. Έλαο θύθινο  (Ο ,ξ)  έρεη : 

      α) αθηίλα  2 cm . Να βξείηε ην κήθνο ηνπ θαη ην εκβαδόλ  

          ηνπ . 

      β) πεξίκεηξν 18,84 cm. Να βξείηε ηελ αθηίλα ηνπ θαη ην  

          εκβαδόλ ηνπ . 

      γ) δηάκεηξν 8 cm . Να βξείηε ην κήθνο ηνπ θαη ην εκβαδόλ  

          ηνπ . 

      δ) εκβαδόλ  78,5 cm
2
. Να βξείηε ηελ αθηίλα ηνπ θαη ηελ  

          πεξίκεηξό ηνπ . 

25. Οη δηάκεηξνη δπν θύθισλ δηαθέξνπλ θαηά  4 cm. Να βξείηε  

      πόζν δηαθέξνπλ νη αθηίλεο ησλ θαη ηα κήθε ηνπο . 

26. Οη πεξίκεηξνη δπν θύθισλ έρνπλ ιόγν  3/2 . Να βξείηε ην  

      ιόγν ησλ δηακέηξσλ ηνπο  , ηνλ ιόγν ησλ αθηίλσλ  ησλ θαη  

      ηνλ ιόγν ησλ εκβαδώλ ηνπ . 

27. Ο σξνδείθηεο θαη ν ιεπηνδείθηεο ελόο ξνινγηνύ έρνπλ  

      κήθνο  1,5 cm θαη  2 cm αληίζηνηρα. Να βξείηε πόζν κήθνο  

      ζα δηαγξάςνπλ  ην άθξα ηνπο  κέζα ζε  12 h . 

28. Σην παξαθάησ θύθιν , νη ρνξδέο ΑΒ= 10cm , ΑΓ=8cm θαη ΒΓ=6cm . 

          Να ππνινγίζεηε  ηελ  αθηίλα ηνπ θύθινπ , ην εκβαδόλ ηνπ  θαη ηελ  εθσ. 
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    29. Τν ηεηξάγσλν έρεη πιεπξά 6cm. Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ θύθινπ θαη ην  

           εκβαδόλ ηνπ κέξνπο ηνπ ηεηξαγώλνπ πνπ είλαη έμσ από ηνλ θύθιν. 

                                   
                           Αζθεζε 29          

                                                                                                                    Άζθεζε 30 

   30. Ο θύθινο έρεη αθηίλα  2 2 cm. Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ θύθινπ , 

         ηελ πιεπξά ηνπ ηεηξαγώλνπ  θαη ην εκβαδόλ ηνπ κέξνπο ηνπ θύθινπ πνπ  

         είλαη έμσ από ην ηεηξάγσλν. 

 

Απαληήζεηο:   2. ακβιεία , 3. 114
0
 , 4.νξζνγώλην , 5. 30

o
, 

7. cm4,9,110,55,70 000 


,  

9. α) ,45,135 00 


 β) 000 40,100,80 


, 10. 


 2  ,  

11. α) 00 60,30 


 , β) 00 30,60 


 ,12. 00 70,40  yx , 

13. 0144


,14. 0000 130,60,50,120 


, 

15. cmcm 66,8,5,60,30 00 


 ,17. i) 045


x , 

ii) 015


x ,18. 070


yx , 19. α)45
0
 , 135

0
 , β) 10-γσλν , γ) 20-γσλν , 

 20. 8-γσλν , 21. ηεηξάγσλν , 22. α) λαη , λαη , όρη , β) όρη , λαη , λαη , 

23. 1cm , 24. α) Γ=12,56cm , Δ=12,56cm
2
 , β) ξ=3cm , Δ=28,26cm

2
 , γ) 

Γ=25,12cm ,Δ=50,24cm
2
 , δ) ξ=5cm, Γ=31,4cm , 25. νη αθηίλεο ηνπο 2cm , ηα 

κήθε ηνπο 12,56cm , 26. 3/2 , 3/2 , 9/4 , 27. Ωξνδ.=9,42cm , 

Λεπηνδ.=150,72cm , 28.ξ=5cm ,Δ=78,5cm
2
 , εθσ=0,75  ,  29.Δθ=28,96cm

2
, 

Δ=7,74cm
2
 , 30. Δθ=25,12cm

2
, α=4 cm , Δ=9,12 cm

2
 .                      
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Β΄Γπκλαζίνπ                Αζθήζεηο επαλάιεςεο ζπλζεηηθέο                            1 

1. Γίλεηαη ε εμίζσζε   𝑥 −
2𝑥−9

3
= 17 −

𝑥+3

2
  θαη ε παξάζηαζε   

σ =  96 +  13 +  9. 

α)  λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε . 

β)  λα ππνινγίζεηε ηελ παξάζηαζε . 

γ)  λα απνδείμεηε όηη  
𝜂𝜇2 2𝑥 +𝜎𝜐𝜈2(3𝜔)

𝜀𝜑45𝜊
= 1 . 

 2.  Σ’ έλα θύθιν  ( Ο , ξ ) έρνπκε ηηο ρνξδέο ηνπ  ΑΒ = 2 3 cm  ,  ΑΓ = 2cm   

       θαη   ΒΓ = 4 cm.  

       α) λα βξείηε ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ  ΑΒΓ . 

       β) λα βξείηε ηελ αθηίλα ηνπ θύθινπ θαη ηελ πεξίκεηξό ηνπ . 

       γ) ηελ γσλία  ΑΟΓ . 

       δ) ηελ γσλία  ΑΒΓ θαη ηελ εθαπηνκέλε ηεο . 

       ε) λα απνδείμεηε όηη  ην εκβαδόλ ηνπ κέξνπο ηνπ θύθινπ πνπ βξίζθεηαη  

           έμσ από ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ίζν κε  2(2𝜋 −  3 ) cm
2
. 

3. Σε θύθιν ( Ο , ξ ) είλαη εγγεγξακκέλν θαλνληθό πεληάγσλν ΑΒΓΓΔ .  

α) λα ππνινγίζεηε ηελ γσλία ηνπ  Δ . 

β) λα ππνινγίζεηε ηελ γσλία  ΔΑΓ . 

γ) λα απνδείμεηε όηη  ΓΔ // ΑΓ . 

δ) λα εμεηάζεηε ηη είδνπο ηεηξάπιεπξν είλαη ην ΑΔΓΓ . 

 4.  Γίλνληαη νη παξαζηάζεηο  Κ = 
𝑥+6

2
  θαη  Λ = 

2𝑥+1

3
  . 

      α) λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε  Κ – Λ = 2 . 

      β) λα βξεζνύλ νη θνηλέο ιύζεηο ησλ αληζώζεσλ :  

           Κ  2 + Λ  θαη  3(x + 1) – 5(x – 3)   14 . 

5. Σε θύθιν δηακέηξνπ  δ = 17cm είλαη εγγεγξακκέλν νξζνγώλην ΑΒΓΓ  κε   

ΒΓ = 15cm. 

α) λα ππνινγίζεηε ηελ πιεπξά ηνπ ΑΒ . 

β) λα βξείηε ην ζπλ(𝛢𝛤 𝛣) . 

γ) λα απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ κέξνπο ηνπ θύθινπ πνπ βξίζθεηαη έμσ 

    από ην  νξζνγώλην είλαη  427,46 cm
2
. 

6. Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  κε εμίζσζε  y = (2ι – 1)x – θ  πνπ είλαη παξάιιειε 

ζηελ  y = 3x + 2011 θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν Α( - 1, 2 ). 

α) λα βξείηε ηα  θ  θαη  ι . 

β) λα εμεηάζεηε αλ  δηέξρεηαη από ηα ζεκεία Β(−
1

3
, 4) θαη  Γ( -2 , 1 ) . 

γ)  λα εμεηάζεηε αλ ηέκλεη ηελ επζεία κε εμίζσζε  y = 2011x – 5 . 

 7.  Σην παξαθάησ ζρήκα είλαη ΑΓ = 10 3 cm θαη ε αθηίλα ξ = 10 cm. 

       Να βξείηε : 

      α) ηελ πεξίκεηξν θαη ην εκβαδόλ ηνπ θύθινπ , β) ηελ ρνξδή ΒΓ ,  

      γ) ηελ 𝛣𝛢 𝛤  , δ) ην ηόμν  ΑΓ θαη  ε) ην εκ( 𝛤𝛣 𝛢)  . 
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                    Άζθεζε7                                                                        Άζθεζε 8 

 

8. Γίλεηαη ην παξαπάλσ εκηθύθιην κε  δηάκεηξν ΒΓ = 15 cm θαη ην ηεηξάγσλν 

ΑΒΔΓ κε εκβαδόλ  144 cm
2
 . Να βξείηε : α) ηελ ρνξδή  ΑΓ , β) ηελ 

εθ(𝛤𝛣 𝛢) , γ) ην κήθνο ηνπ εκηθπθιίνπ  θαη  δ) ην εκβαδόλ ηνπ κέξνπο ηνπ 

εκηθπθιίνπ πνπ βξίζθεηαη έμσ από ην ηξίγσλν ΑΒΓ. 

9. Γίλνληαη νη παξαζηάζεηο  Α = 2(x – 1) – 3(x + 1)  θαη  Β = 𝑥 −
3+5𝑥

2
  . 

α) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  Α = - 2 . 

β) Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  Β < −3 . 

γ) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  
𝛢

2
= 𝛣 . 

δ) Να βξείηε ηηο θνηλέο ιύζεηο  ησλ αληζώζεσλ  Β < −3  θαη  6 – x  3 . 

ε) Θα κπνξνύζε θάπνηα από ηηο ιύζεηο ηνπ β) εξσηήκαηνο λα ήηαλ ην  

    ζπλεκίηνλν  θάπνηαο γσλίαο ; 

10. Σε νξζνγώλην ηξίγσλν  ΑΒΓ ( 𝛢 = 90𝜊) είλαη  ΑΒ = 16 cm θαη   

ΑΓ = 1,2 dm . 

      α) λα βξείηε ηελ ΒΓ , β) ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ , γ) ην ύςνο  ΑΓ θαη  

      δ) ην εκ𝛣   . 
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