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       ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ  ΑΣΚΗΣΕΙΣ        ( ΠΟΛΥΩΝΥΜΑ - ΤΑΥΤΟΤΗΤΕΣ )                                  

1) Να κάνετε τις παρακάτω πράξεις (επιμεριστικές, αναγωγές) 

 α)   (2χ-1)(3χ-5)=                                  β)   (χ2 -2ψ) (3χψ-χ)= 

γ)   (χ2-2χ-1) (-2χ2 +3χ-1)=                    δ)   3χ(Χ-1)(2χ-3)= 

ε)   χψ-2χ(χ-3ψ)-(χ-ψ)(2χ-ψ)=             στ)   χ2 –(χ-1)(χ-2)(1-2χ)+(χ-2)(1-χ)= 

ζ)   2α3β-αβ(α-β)(2α-β)+αβ3 =             η)    
 

 
      

  

 
           

 

2)Να αποδείξετε τις ισότητες 

α)  5χ-2χ(3χ-1)-(6χ-1)(1-χ)=1 

β)  3β2-2α(α+3β)-3(α+β)(β-2α)-4α2 = -3αβ 

 

3)Να αναπτύξετε τις παρακάτω ταυτότητες                    [μορφή  (α+β)2 ]  

α) (χ+3)2 =          β) (2χ+3)2 =        γ) (2α +3β)2 =           δ) (3χ2 +4ψ3)2 =         

ε) (   χ2 +   )2 =              στ)     
 

  
 2   =                 ζ)  

 

 
 

 

 
 2  = 

 

4)Να αναπτύξετε τις παρακάτω ταυτότητες                 [μορφή  (α-β)2 ]  

α) (χ-2)2 =            β) (3χ-1)2 =              γ) (2α -3β)2 =             δ) (3χ2 -4ψ2)2  =       

ε) (   χ2 -   )2 =              στ)     
 

 
 2  =                       ζ)  

 

 
 

 

 
 2  = 
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5)Να αναπτύξετε τις παρακάτω ταυτότητες                 [μορφή  ??????? ]  

α) (-χ+2)2 =         β) (-3χ-1)2 =           γ) (-2α +3β)2 =          δ) (-3χ2 -4ψ2)2  =       

 

6) Να αναπτύξετε τις παρακάτω ταυτότητες        [μορφή  (α-β)(α+β) ]  

α)(χ-3)(χ+3) =       β)(2ψ-1)(2ψ+1) =           γ) (3α-2β)(3α+2β)=         

δ) (χ2-1)(χ2+1)=            ε)(χ-  )(χ+  )=            στ)(χ   +1) (χ   -1)=         

 ζ)(2α-3  )(2α+3   )=             η)(χ-5)(5+χ)=             θ)(3χ-1)(-3χ-1)=      

ι)[(α+β)-3][(α+β)+3]=          ια)(χ-ψ+3)(χ-ψ-3)=          ιβ)(χ-ψ+3)(χ+ψ-3)= 

ιγ)(χ2+χ   +1)(χ2-χ  +1) =          ιδ) (χ-2)(χ+2)(χ2+4)(χ4+16)= 

 

7) Να αναπτύξετε τις παρακάτω ταυτότητες        [μορφή  (α-β)3, (α+β)3 ]  

α) (χ-2)3 =             β) (3χ-1)3 =           γ) (2α -3β)3 =            δ) (3χ2 -4ψ2)3 =        

ε) (χ+3)3 =             στ) (2χ+3)3 =        ζ) (2α +3β)3              η) (2χ2 +ψ3)3 =         

 θ)(-ψ2+1)3 =         ι)  (-χ-2)3 =      

 

8) Να κάνετε τις παρακάτω πράξεις ( ταυτότητες , επιμεριστικές,     

αναγωγές) 

α) 2χ2-(χ-4)2-(χ-2)(χ+2)=                   β) (3χ+2)2 –(2χ+5)(2χ-5) –(2χ-1)2 = 

γ)( ψ-2)2-(ψ+3)(3-ψ)-(ψ+1)(ψ2-ψ+1)= 

δ) (χ-1)3+(2-χ)3 +3(χ-2)2 +3(5+χ)(5-χ)= 
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ε) (α+β)3 +(α-β)3 -6α(α+β)(α-β)+4α3-6αβ2-6β3 = 

 

9)Να αποδείξετε τις ισότητες 

α) (α-β)(α+β)-(2α-β)(2α+β)+3α2=0 

β) α((1+α)(α-1)-(α-1)2-α3=-1-α(α-1) 

γ) (2α2-1)3-2(2α3-1)(1+2α3)-1=-6α2(2α2-1) 

δ) (χ-2)(χ+2)(χ2-2χ+4)(χ2+2χ+4)=χ6-64 

ε) (α2+1)(χ2+4)-(2α-χ)2=(αχ+2)2 

στ) (α2+β2)(χ2+ψ2)=(αχ+βψ)2+(αψ-βχ)2     (ταυτότητα  Langrange) 

 

10) Αν α=χ2-ψz  ,  β=ψ2-zχ  και γ=z2-χψ , να αποδείξετε ότι : 

                      α2-βγ = χ(αχ+βψ+γz) 

 

11) Αν α+β=-2 και αβ=-3  να υπολογίσετε τις παραστάσεις :  ( *** ) 

    α) α2+β2 =        β) α3+β3 =       γ)(α-β)2 =   

 

12) Αν χ+ψ=2     και χ2+ψ2=8 ,να αποδείξετε ότι η παράσταση       

             

        είναι φυσικός αριθμός   (*************)  
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                             ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ  ΑΣΚΗΣΕΙΣ        ( ΠΑΡΑΓΟΝΤΟΠΟΙΗΣΗ)  

1) Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις :   

    (κοινός παράγοντας από όλους τους όρους) 

α) 7χ+7ψ=        β) 5χ+5=         γ) 6α +9β=           δ) –αχ+αψ-αω= 

ε) -8χ+12ψ-20ω=        στ) 5χ3-6χ2=          ζ) 2ψ3-6ψ2+10ψ= 

η) 12α2β3γ-15α2β=           θ) χ(α-1)+ψ(α-1)=        ι) (2χ-1)(2χ+5)-(2χ-1)(χ-1)= 

ια) (α+β)2+3(α+β)=          ιβ) (2ψ-1)2 +3(1-2ψ)=            ιγ) –λ2(κ+3)-κ-3= 

ιδ) (χ-2)3-(2-χ)2-3(2-χ)=       ιε) α(2χ-ψ)+4χ-2ψ=      ιστ) (5χ-2)2-(4-10χ)(χ-1)= 

ιζ) (3χ-1)2-(2-6χ)2-15χ+5= 

 

2) Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις :   (ομαδοποίηση)

  

α) λχ+λψ+3χ+3ψ=         β) χ3-2χ2+2χ-4=          γ)8α2-12αβ-10α+15β= 

δ) 6α3-2α2β+3αβ-β2=                     ε)   χ3-   χ2-χ+  =      

στ) 3χ2-2χ+3αχ-2α-3χ+2=                      ζ) χ5-2χ4-3χ3+6χ2+5χ-10=  

 

3) Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις :   

    (διαφορά τετραγώνων)  

α) χ2-4=           β) 16α2-49=         γ) α2χ2-ψ2=           δ) 64λ2-25μ2= 

ε)  
  

  
 

  

  
 =             στ) 81λ4-16=        ζ) χ4-1=        η) (5χ-1)2-9χ2 = 
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θ) 16α2-(2α-1)2 =          ι) (2χ-ψ)2-(χ-ψ)2=         ια) 9(3χ-1)2-16(5ψ+3)2= 

ιβ) 
      

 
 

       

  
 =           ιγ) 5χ2-5ψ2 =          ιδ) 3λ2-12= 

ιε) 27ψ3-12ψ=             ιστ) 3χ4ψ3-12χ2ψ=          ιζ) 27(α+β)2-3(α-2β)2 =  

 

4) Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις :   

    (άθροισμα- διαφορά κύβων)  

α) χ3+1=      β) χ3-8=        γ) 8ψ3+27=         δ) (2χ-1)3-χ3=      ε) (χ+1)3-(χ-1)3 = 

στ) 5χ3+40=      

ζ)  
 

 
χ3-4=        (βγάλτε κοινό παράγοντα το ½ και ύστερα διαφορά κύβων) 

η) α3+β3+α+β=          θ) χ3ψ3-χ3-8ψ3+8= 

 

5) Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις :   

    (ανάπτυγμα τετραγώνων) 

α) χ2+6χ+9=        β) 4χ2+12χ+9=       γ) 25χ2+4ψ2-20χψ=    δ) 4α4+4α2β3+β6 = 

ε) 
  

 
 

 

 
   =       στ) 2χ2+1-χ  =            ζ) (χ+1)2-4(χ+1)+4= 

 η) 2χ2-12χ+18=          θ) 3χ3-18χ2+27χ=              ι) –α2+2α-1= 

ια) α2+2αβ+β2-γ2=               ιβ) α2+β2-χ2+2αβ+4χ-4= 
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6) Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις :   

    (τριώνυμο χ2+βχ+γ) 

α) χ2-5χ+6=      β) χ2+3χ+2=         γ) χ2+χ-6=          δ) χ2-8χ+15= 

ε) χ2-χ-2=         στ) χ2+χ-6=            ζ) χ2-8χ-9=        η) χ2-7χ+10= 

θ) χ2+(α+3)χ+3α=                 ι) χ2-(1-  )χ-  = 

 

7) Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις :   

    (προσθαφαίρεση όρου) 

 

ΜΕΘΟΔΟΣ  Αν έχουμε παράσταση της μορφής κ2α4+λ2β4+μα2β2 ή 

κ2α4+λ2β4-μα2β2 

                     τότε  προσθέτουμε και αφαιρούμε το 2κλα2β2  

 

α) χ4+χ2ψ2+ψ4 =                    β) 4χ4+ψ4-13χ2ψ2 = 

γ) 5χ2+7χψ+2ψ2 =                 δ) α4+9β4-10α2β2 = 

 

8) Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις :   

    (συνδυασμός όλων των περιπτώσεων) 

α) 16α5-α=           β) χ2ν+1-χψ2 =         γ) (2χ-1)(χ+3)-χ2+9=    δ) α4-α2-β4-β2 = 

ε) (χ+ψ)2-χψ(χ+ψ+1)-1=      (αλλάξτε την θέση τους !!!!!!) 
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στ) α2β+αβ2+2αβ+α2+α+β+β2 =               ζ) α2+9β2-6αβ+2(α-3β)+1= 

 

 

      ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ  ΑΣΚΗΣΕΙΣ      (ΡΗΤΕΣ ΑΛΓΕΒΡΙΚΕΣ ΠΑΡΑΣΤΑΣΕΙΣ) 

 

1) Για κάθε μία από τις παρακάτω παραστάσεις να βρείτε τις τιμές των 

     μεταβλητών για τις οποίες ορίζονται και στη συνέχεια να τις     

      απλοποιήσετε 

 

α)  
  

  
           β) 

     

                γ) 
   

   
             δ) 

    

     
 

ε)  
       

       
          στ) 

      

     
        ζ) 

                 

         
 

η) 
             

            
 

 

2) Να υπολογίσετε τις παραστάσεις (κάνοντας πράξεις) 

 

α) 
    

      
   

      

    
 =           β) 

     

        
  

     

      
 = 
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γ) 
     

    
     

 
=         δ)  (χ-1)  

    

   
   

    

    
 
  

= 

ε) 
 

  
 

 

  
 =        στ) 1+

 

 
 

 

          ζ)  
 

    
 

 

    
  

η)  
 

       
 

 

      
 

 

      

θ) 
 

    
 

   

      
 

    
  

ι)  
 

 
      

 

 
     

  

   
   

ια)  
 

  
   

 

 
    

 

   
 

 

   
   

ιβ)  
   

    
 

 

     
 

   

    
   

 

    
 = 

ιγ)   
 

 
 

 

 
 

 

  
          :                

ιδ) 
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